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Pisemny egzamin dojrzatosci z matematyki

licea ogoélnoksztatcace o profilach matematycznym UJ i matematyczno-fizycznym
oraz klasy autorskie realizujgce rozszerzony program nauczania matematyki

ZESTAWMI

INSTRUKCJA DLA ZDAJACEGO

Nalezy rozwiaza¢ trzy zadania spo$rod pigciu. Na pierwszej stronie czystopisu nalezy podaé
numery wybranych zadan, piszac: ,,Do oceny przedstawiam rozwiqzania zadan o numerach ...”

Czas przeznaczony na rozwiazanie zadan to pi¢¢ godzin zegarowych.

Rozwiazujac zadania, nalezy wykonac i zapisa¢ wszystkie niezbgdne etapy rozwiazania, starajac
si¢ oich odpowiednie skomentowanie. W szczegdlnosci istotne jest podsumowanie
poszczegblnych etapow rozwiazania zadania i udzielenie koncowej odpowiedzi, dotyczacej
rozwiazywanego problemu.

Nalezy dba¢ o czytelno$¢ pracy. Nie mozna stosowa¢ korektoréw. Nie mozna uzywaé kolorow
zielonego (stosuje go Komisja odbierajaca prace) i czerwonego (stosuje go egzaminator oceniajacy
prace).

Wszystkie istotne obliczenia i rysunki powinny si¢ znalezé w czystopisie. Zdajacy, ktory nie
zdazy przepisa¢ kompletnego rozwiazania do czystopisu, powinien wskaza¢ ten fragment
brudnopisu, ktéry ma by¢ poddany ocenie. Odpowiednia kartk¢ brudnopisu dotacza si¢ do
czystopisu. Pozostata czg¢s¢ brudnopisu odlacza si¢ od pracy i nie uwzglednia przy jej ocenie.
Zdajacy moze korzysta¢ z przygotowanych przez Komisj¢ Egzaminacyjna tablic matematycznych.
Moze tez poshuzy¢ sig kalkulatorem. W czasie egzaminu nie mozna korzysta¢ z kalkulatoréw
graficznych.

Przy temacie kazdego zadania podana jest maksymalna liczba punktow, ktora mozna uzyskac za
jego poprawne rozwigzanie (8, 10 lub 12 punktow).

Warunkiem koniecznym dla uzyskania pozytywnej oceny z pisemnego egzaminu dojrzatosci
z matematyki jest uzyskanie za rozwiazanie jednego zadania co najmniej 7 punktow przy tacznej
sumie punktow (za rozwiazanie trzech zadan) nie mniejszej niz 12. Przy ustalaniu wyniku
egzaminu stosuje si¢ ponizsza tabelg:

Ocena Liczba punktéw
niedostateczny 0—11
dopuszczajacy 12—15

dostateczny 16 —21
dobry 22 —26
bardzo dobry 27 —30
celujacy 31—32




Zadanie 1 (8 punktow)
Dane jest rownanie (m + l)x2 + (m + l)x +1=0 zniewiadoma x iparametrem m [l R .

a. Zbadaj liczbg rzeczywistych rozwigzan danego réwnania w zalezno$ci od wartosci parametru 7 .
b. Naszkicuj wykres funkcji f, gdzie

U
- 2(x1 + xz) gdy dane rownanie ma 2 rdzne rozwigzania rzeczywiste x,, X,

f (m) =[-2x,+m  gdydane réwnanie ma jedno rozwiazanie rzeczywiste x,
O

U
U

Zadanie 2 (10 punktow)
Dana jest funkcja:

gdy dane réwnanie nie ma rozwiazan rzeczywistych

—m
3

x+4 x+4 x+4
x+1 ()c+1)2 (x+1)3

a. Wyznacz dziedzing funkcji f ipodaj jej wzor.

f@=x+ax

+ ... (suma nieskonczonego ciagu geometrycznego)

b. Prosta / jest asymptota pionowa prawostronng, a prosta k& asymptota uko$na wykresu
funkcji f. Oblicz pole trojkata ABC wyznaczonego przez proste [,k 1 prosta m

oréwnaniu m:y = —2x.

Zadanie 3 (10 punktow)
Srodek S okregu O nalezy do prostej / o réownaniu x—y+2=0. Punkty A= (3, 0)
iB= (— 1, 2) naleza do tego okrggu.
a. Wyznacz réwnanie okrggu O.
b. Wyznacz wspohzedne takiego punktu C nalezacego do okrggu O, ze
ACUOABUAC #0.
c. Wyznacz réwnania stycznych k i m do okrggu O takich, ze Bk i1 Allm oraz oblicz
tangens jednego z katow, pod jakim przecinaja si¢ te styczne.
Zadanie 4 (10 punktow)
W urnie U; jest pie¢ zetondéw o numerach od 1 do 5. W urnie U, sa cztery zetony
o numerach od 1 do 4. Rzucamy dwukrotnie symetryczna moneta. Gdy dwa razy wypadnie reszka
to wybieramy urn¢ U;, w przeciwnym przypadku ume¢ U,. Z wybranej w ten sposéb urny
losujemy kolejno, ze zwracaniem dwa Zetony. Numer pierwszego to cyfra dziesiatek, numer
drugiego — cyfra jednosci dwucyfrowej liczby x.
a. Oblicz prawdopodobienstwo zdarzen:
A —liczba x jest wigksza niz 35,
B —liczba x jest podzielna przez 6.
b. Wiedzac, ze liczba x jest wigksza od 35, wyznacz prawdopodobienstwo zdarzenia:
C — liczbeg x utworzono z numerdéw zetonéw wylosowanych z urny Uy;.

Zadanie 5 (12 punktow)
W ostroshupie prawidlowym czworokatnym o podstawie ABCD 1 wierzchotku S, krawedz
podstawy ma dlugo$¢ rowna a, zas wysokos$¢ ostrostupa ma dlugo$¢ rowna h. W ostroshup
ABCDS wpisano sze$cian tak, ze cztery wierzchotki szescianu naleza do krawedzi bocznych
ostrostupa, a pozostate cztery naleza do ptaszczyzny podstawy ostrostupa.

a. Wyznacz stosunek f* objgtosci ostrostupa do objetosci sze$cianu w zaleznosciod a i 4.

b. Niech — = x. Podaj wzor funkcji f w zalezno$ci od x, okre$l dziedzing oraz wyznacz
a

ekstremum tej funkcji.

strona2z?2



